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1 - Conditional Log Likelihood Function  

*T��%� ����!+ �!�.           ����� ��� 	
 �	
��� ����� ���	� ��� 
������2 ��� ������
� � ��	 ���! "� �� #$ %�� ����.  

)5(                                            )(
1

2
t

L

K krNQ �� �
�  

    ,� �� *?N    3���� ���:& L            3��)/ *)���F �)7( �� ��+�)& �}?��1 kr 
�<�0TU� J	�O  ��+�& ��K � m�t��� ��� ��(�U�>�� 
��  �/��.  

 
LH� 	 M��$�

����  
��31   � 39   *)(�+��� *"��        
�N���)(���� � 
�N�)/ 
�)�
            )(�� 
���� �)�+� 
�"�)� �� �"�0�6+ ���� #�"� *� *�����   �)"��( �

��:� �� 
���  ��/��)3 .(  �� ��7�(� @	������     ���� �� �(�� =\1 �� ��� ��
   �!/ ��0	� �(��� 
�� .   ���� ,��? ����(���� ��      *)? �)	��F ����6� ��

    '���0	� 
�� � *���F ���> �1�� ��	�� �� ��� J	��O . ����( �� u�
          �)�C ��)� �� 3�(�)�� 
�� ,��? ����(���� �   �)� �);+  - �)���"  ')

��))�  
��))� ��))� �� #))a�1 S	�))�( *))? '))�� ��))/ �����))�� 
��))�
��<�0	�            *)(�+��� �� 
���� J�&�& *� ������� � v�	� 
�������� 
��

    
�N�/ � 
�N���(����   '�� ���� '��� *����� .�� @�� ���
��  ��C
�;+ ��-�;+ ��� BL(1,2,1,1) �� @�/�� @	��U?  ���)B� AICC 
���:� 57/781 *� ,�!�Z ��� J����   ��� ��<�0	� 
���    M)>�� ��)��  �)� 

   
�N�/ *(�+���4�8�(� �/ .@	�� �!7��   @	� ��)�  �)� 
��  
�)� 
,�	�-  *)(����  *)(�+���    
�N�)/ W���)� ����  ��)/  ')�� . u)� �� 

*T��%� J	��O ��� �!���  3#�/ �$? ��� *�  9�!)a  �)	�  ')��� 
���� '�� :  

*)))))))))? �� @)))))))))	� ��)))))))))� : 012.0�	 
�3358.01 ���31636.02 ��3896.01 �� �))��))/��. 

  @��dU�   
��)�            ��)� 
�N���)(���� *)(�+����� M)>�� v�)	� ��<�0)	�
BL(6,0,1,1)     ���:� @	��U? �� AICC   ���:� 92/934    �)�� ')���  .

   �<�0TU��!+ J	�O 
[�� ���B�   �)� ,�6(         ,�)	�- �)�� *)? �)��
   �� �/ �� *(�+���              *)� �	�)/ *)? ���� ,�6)( �<�0TU� �!+ �� #T> �

           �/�� *(�+��� @	� �� �����	� 4� �6�� �� *	�� ��� �!-� #�"� .  #�)/
9�!a *� ����� �	� �/�� :  

��))� @))	� �� *))?02.�	�1��))& 6� J))�&�& *))� 5066/0 3
1084/0 30127/0 30957/0 30124/0- 31584/0�))� �))/�� . S	�))�(

 ��)))�� *0)))	�B���)))/ ����6)))� �)))� ��)))� �	��)))B�  ��)))� �)))���
�;+��CBL(6,0,1,1)      ��� � 
�N���(���� 
��� BL(1,2,1,1)  
��� 

 #�/ �� 
�N�/3�4'�� ��/ *l��� .  
      ��C ��� �� �;+ ��� *0	�B� '- �� �;+    #)a�1 S	��( 3����"

    *? ��� ,�6( �;+ ���AR(6)Z *�   ��)� � �;+ ��� @	��� ,�!�
  �;+��CBL(6,0,1,1)   �� 
�N���(���� 
��� �/�� .      #)? 
�);+ *)?

������������������������������������������������������������
2 - Porte Manteau 
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  �� �;+��C ��� �� #a�1-��� �� �;+  ����10  �)���� *"�� 605/1 
     ��� #? 
�;+ �AR  ����� ��(    �� 907/1 ��    �)/�� .    S	�)�( @�)�dU�

+ ��� �;ARMA(1,2) ��� �BL(1,2,1,1) ,�6( 
�N�/ 
��� 
�))��))���� �));+��C ��))� �� #))a�1 #))? 
�));+ *))? - �� �));+
���    ����5    ����� *"�� 920/1       �;+ ��� #? 
�;+ � ARMA   �)�( 
�����   �� 160/3 ��   �/��.      ��� e!UK� �� *?��-�;+    
�)�U? 
�;+ 

��))� 
��))� � *�))/��  � 
�N���))(���� *))(�+��� *))(���� ,�))	�- �))���
J���� *����� 
�N�/ '�� �&.   � �����)�� �� #T>   ��)� �)��:���-

�;+     ��� � W���� '- J8���         �	!)�( ,!)��� *(���� ,�	�- ����
   '�� *���F m�K(� W���� .         9�!)� W�� �� W���)� �	!�( ,!��� S	��(

 ���- �� !h�(��2'�� ��	��F *l��� .  
 
 

ttttttt ZZZBL ���� ������ ����� )012.0(1636.03358.0896.0)1,1,2,1( 11211    )6(                        
 

)7 (                 ������ ����� 54321 0124.0957.0127.1084. .5066)1,1,0,6( ttttt ZZZZZBL  
tttt ZZ �� �� ��� )02.0(1584. 116  

 
 *�)2-����� ������ ��� �,/�	 ������ �B���� &�� "� *N�5 ������ �� 
��"	������ ���!�	� )BL(6,0,1,1  &�% "�1379 �E� 1388  
 

 
*�)3-����� ������ ��� �,/�	 ������ �B���� &�� "� *N�5 ������ �� 
���6) ���!�	� )BL(1,2,1,1 &�% "�1378 �E� 1382

 &	��2- ���"8 M��$��R$��� ;��� �	� �� �"��� �S���  
&�� T������ ���,@
��"8 ����
��� ��,� U'%   ����8 ���"8&	�� �����  

BL(1,2,1,1) 
BL(6,0,1,1)     

371       
468  

35           
32       95%            95%  74/37       00/42 

76/49        
17/46  

 

  
 *�)4-��� ������ ����� ���   &�% "� 
���6) ���!�	� ��) ����1383 �E� 1394&�� �� BL(1,2,1,1)
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*�)5-��� ������ ����� ���   &�% "� 
��"	������ ���!�	� ��) ����89 �E� 98 &�� �� BL(6,0,1,1)

  
              �)�	�& �� �)/���� ��� '	��? � '%a W�� @	� �� #a�1 S	��(

�� �	�U( . ,!��� �� u� ��� 4�8�(� � W���� �	!�(BL(6,0,1,1) � 
BL(1,0,1,1)  ,�!�Z *�           � ��)�� ��"!& '- ��� @	� �� 3J���� ��� 

���                 � 
�)N ���)(���� 
��)� J)�&�& *)� 3*)(�+��� *(���� ,�	�- ����
     9�� *� *����� 
�N�/10     ')�� ��/ ������� ���  .    ���6)�� E)T2

A[�� )27 (   m��N o	     ���� m!)� o)	 �&       �)� �� �$)a� 
�)�   ,�!)&
���              o	 �� ��� 4�8�(� E�B%& @	� �� *��	� *� *-!& �� *? ��? ����

 ���� m!�   ��� '- ��  ��:� 
�;+ ����    �)� ��)K	� 
���  �)�? .  o)	
 ���� m��N   ���1 ��10   ��� '- ���      ')�� ��/ 4�8�(� ���� .  *)?

��� �� #a�1 S	��(  #�/ �� ����4�  5�� ,�6( '�� ��/ ��.  
  

�9�$�
��W  
���              �� 
��<6)�� � 4� M��)�� �)���� �� *(�+��� ,�	�- ����

       ���� �(����� '�U�� �"�0�6+ � #�� �"�U�1� 9���0+ .    *)� ���2 ��
 �� �7(       ��&!? �(��� M;B� �� *(�+��� ,�	�- ��	��� �����  �{)	� *� 9

   �;+��C *(�����/�� )36( .   �� ��	    � E)�B%& @	� 
�������?   � �)��:
     �;+��C ��� �� ���������-�;+     4� M���� ����  �/�� .    �)� ��� @	�

                   ,�)	�- �(�)�� 
�)� �)� E)�B%& @)	� �� ��)�� '��� S	��( *� *-!&
  �)� *(�+���           ��)� �� #)a�1 S	�)�( 
�!)T� r)Z�� � *�)/�� �(�!)+

   ��� *� 'T0( �;+��C      �)� �);+ 
�� �!)/ .       ��)� @)	� �� �����)��
*�     � *� ��	� '��T/ #�"� ��� ���+�     � �(��� 
�� 
��  S	�ARMA  � 

       ��)� �	�� �� 'T0( ,� ���+�� �F���          �(�)�� 
�)� �);+��C 
�)�
��             ���F ���> ������� ��!� '"!� *� 4� M���� � 
�!"����� �� �(�!& .

     �� �7( *� �-��+ � �$+�� M���� 
!K�0- *� *-!& ��  �� �����)�� ���
   ��� '- ��� @	�  ��� � 
���   ,�	�- ����     
�!"���)�� �� *(�+��� 

      
�	�- ��? 34� M���� � �)/�� .         �)�� *)(�+��� ,�)	�- �)�	��� *)N��
    �)� ,���� ,�U� *� �!/ q�� � �	����/      �� 
�)�� S	�)�( *)� ,�!)&

���   ��� � 
���     '��	 '�� *(�+��� ,�	�- ���� .  ,�	�- 
����	���
          ��	� #�"� *� � ��!� �U�$>� #��!Z ��n�& '%& ����� *(�+���   [!)U:� *


��   ��&!? 
��    
�� ��(�� �U�$>� 9��           �6)�� *)(���� � *)(���� 
�)�
   �� ��7�(� 3�(��� �;+��C       ,�)	�- �)�	��� *)? ���       ��)&!? 
�)�   9�)�

     ��/�� �;+��C ��( *(�+���)26 .(     �� ��)� E�B%& @	� ��-    �)� �);+
        W���)� *����� 
�N�/ � 
�N���(���� *(�+��� �� *(���� ,�	�- 
��

   �/ ����            ��)� ')- W���)� �	!)�( ,!)��� �� u� �     ,�)	�- �)���
        ')��F ���)> �����)�� ��!)� *(�+��� .        ��)� ��� ,�6)( #)a�1 S	�)�( 

��C �� �;+    ��)� *� 'T0( ����"   S)	�� �);+ 
�)�ARMA   ')>� ��
  '�� ����!+�� 
��6�� .        �� ��)� �� @�)� �� @�)�dU�-    ��)� 3�);+

BL(6,0,1,1)      6�� '>� �� 
�N���(���� *(�+��� 
���      *)� 'T0)( 
��
  ���BL(1,2,1,1)         ')�� ����!)+�� *)����� 
�N�/ *(�+��� 
���  .

     v�	� ��<�0	� 
���� ���� ,�!� �([!2 '�� @�U� e!O!� @	� '$Z
            ��7( ������	� 4� *	\]& M���� �!-� �	 � 
�N���(���� *(�+��� �� M>��

*U6N       �/�� ��<�0	� @	� �	��� ��!1 �� ,����� 
�� .   ��� ��� �� *? '
 ��))� 
[�))� �<�0))TU� �!))+ ��))�� (p=6)  
�))T- *));��� �!))-� 

��:�                 �)�l�& �)���� �)	� 4� M��)�� �� *(�+��� *	\]& #�"� *� �� 
�&���
�� �	�U( .       
�� �}?� �;+��C ���+�� *� *-!& �� @	������    ,�)	�- 
�)�

   
�� �{	� *� *(�+��� ��&!? 
��        *)(���� � *)(���� �)�7( 9��    ��)7�(� 
��   ������� ���    �);+��C 
�� ��� ��     �� ��)� �)�(�� - �);+   S	�)�( 

   ��/�� *�/�� 
���� '�B�!�.              � �)$�$+ E)�B%& �)� e!)O!� @)	� *)? 
 ,����U�)3 (���� �(�!8U�.  

  
X����  

1-    �:�T2 M���� ���6(�� ���<6(�� ��-  *����� ��<6(�� . 1376 .   6?�+ 3����F �/!� 9�/���F�      b�)2 ����/�!� 3
�!"����� 3����F!	��� 3���
���
�N���(���� *O!1 ��(!/ �	�K& �:�T2 M�.  

2-�(�+ v .1383 .W���F �	�( b�2 �&�B�B%& ����� � '+��/ �F{	�
�� *(�+��� �)�  #�0)� � 
�)�  ,��)��  ,�)K	���L� �)��C .9����  ��)- 
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����6? .'(��:� 9�B�B%& � W�!�� 9�B�B%& �?�� 
����6? � M���� �:�T2 ,���� ,�K	���L����C .o(�� Z52�9� *(�+�����  #�0)�� 
�)� 
,����,�K	���L� ���C. � 87. 

3- q �$�$+.  ��� 
�+�� 3 � .  ��{� @	� 3 
 .  m �(���> 3.� .1390 .             ,!)��� �� �����)�� �� *(�+��� ,�	�- ��	��� ,�!� �;+��C �����BDS .   *)$K�
�$- 3�	�T& ��<6(�� q�+ � 4� �(��21 ���U/ 32 � 337-25.  

4- q �$�$+ .� 
��_1  4  .1383. ���     �"�0�6+ �(�� ���� ����/�!� c�!&���  
�� 
���(��� .    4� M��)�� '	�	�)� *([�)� u(����? @�"��
 3,��	�26-27,��� .��<6(��  ,��&. 165- 154.  

5- q �$�$+ .  � ��� 
�+�� � .   �
��_1 4 . 1386.  ��%�� ��"�(�  9�/ 
��–             34�)/ � 
����6)? 
��� ,��8� b�2 � �"�0�6+ �(����� � 9��
�,��UZ ��<�? @��!3 11-13�	�T& ��<6(�� 3'6T	��� .   

6-,��C�Ta  �  .v .� /   ��	�m.4. 1388 .������� �� 
�"�� �>��&� *�T/�� 
��� ,�	�- *(�+��� � ��� ���� ��� c�!�� *([�� *(�+���  c)�!& 
#�$%& 
�� 
�� �(��� .4� M���� '	�	�� �$$U"� @�� u(����? @�"�� 25-27 ����� .�����/ ��:�a ��<6(��. 
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Abstract 

One of the important tools in modeling and forecasting of hydrological processes, is using and analysis of 
time series. The generated river flow series by using time series models have been used in many researches such 
as drought, flood periods, reservoir systems design and other purposes. The use of nonlinear time series is very 
useful in river flow forecasting because of nonlinear river flow behavior in different spatial and time scales. The 
purpose of this study is to investigate the efficiency of bilinear nonlinear time series model in river flow 
forecasting. In this research monthly flow of Shahar-Chai and Barandouz-Chai rivers located in West Azarbaijan 
for duration of 31 and 39 years respectively were used. Despite of simplicity of bilinear nonlinear model, the 
results showed that this model had high efficiency in modeling and forecasting of two rivers and presented best 
results from ARMA model. The error of fitted model of Barandouz-Chai (1.605) was less than the model fitted 
for Shahar-Chai river (1.920). The reason may be due to longer data period for Barandouz-Chai river or it’s 
recharge from springs and ground waters.  
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